Z . . - - = Problema 3
ViitoriOlimpici.ro Etapa 3

Clasa a VII-a

Problema 3. Fie G centrul de greutate al triunghiului ABC'. Ducem
prin A o paralela la BC pe care se ia un punct D astfel incat DG 1 BG.
Daca aria patrulaterului AGBD este egala cu s, aratati ca AC - BD > 2 s.

Solutie

Folosim urmitorul rezultat: In orice patrulater convex, aria patrulate-
rului este mai mica decat semiprodusul diagonalelor.

Notam cu E simetricul punctului B fatd de G si cu B’ mijlocul lui
AC. Deoarece DG | BE si BG = GFE rezulta ca DG este mediatoarea
segmentului BE, iar triunghiul DBF este isoscel cu DB = DFE. De asemenea
avem GE = BG = 2 - GB’ deci B’ este mijlocul lui GE, astfel ca AGCE
este paralelogram. Din congruenta triunghiurilor AB'G si CB'E (L.U.L.)
rezulta ca Aagr = Aagp +Aap'e = Ace'e + AapE, deci Auge = Aakc.
Deoarece AG este mediana in triunghiul ABE avem Aacg = Aagp. Astfel
Aacs = Aace = Aacp. Din AD || BC rezulta Aapp = Aacp. Obtinem

ca Aagep = Aap + Aac = Aacp + Aaec = Aaech.
Astfel 2-s =2 - Auapp =2 - Aapcp < AC-DE = AC - CD.



