'ViitoriOlimpici.ro Problema. 3

Etapa 5
Clasa a VIII-a

Problema 3. Un paralelipiped are volumul 216 cm? si aria totald
216 cm?. Demonstrati ca paralelipipedul este cub.
Solutie. Fie a = AB, b = AA,, Cc = AD, A1 = AABB’A’a Ag = AABCD,
As = Asppra si V volumul paralelipipedului. Ariatam ca V2 < A1 A543 cu
egalitate daca si numai daca paralelipipedul este dreptunghic.

Fie A’M 1 (ABCD)si AN L AB. Avem V = A'M - Ay < A'N - Ay =

2 42 42

%.Ag. Analog, V < A1A3, V< A2CA3, de unde rezulti V3 < %. De
asemenea, cum V = Ay - A’M < ac- AA’ = abe, rezulta V4 < A2 A2 A2, deci
V2 < A1 Ay Az, iar cazul de egalitate se atinge cand AA’ 1 AB 1L AD 1 AA'.

Pe de alta parte,

A1AxA3 <

3
(Al * ilf + A3) =36% = 216> = V2,

de unde rezultd A; = Ay = Ag, iar paralelipipedul este cub.



