Problema 3, Clasa a Vlll-a
Etapa 4, Editia a Xlll-a
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( SOLUTIE >

Problema 3.
Determinati numerele naturale nenule x, y si numarul prim p care verifica

egaliatea:
Z021 2021
Aurel Barsan
Solutie: R
Fie d = (z,y), © = da, y = db, cu (a,b) = 1. Inlocuind in relatia data
obtinem
A2 4 2021y — 2pa
adica

d2019(a2021 + b2021) _ pab (*)

Rezultd ald*'b***'. Dar cum (a,b) = 1, rezulta a|d*". Analog b|d*"".
Cum (a,b) = 1, rezulta ab|d**®. Deci d*°* = abk. Inlocuind in (%), obtinem

abk(CLQOQl + 62021) _ pab PN k(a2021 + b2021) =p.

Rezultd k =1 si p = a®®! + b2 = (a + 0)(a®"?° — a®"19 + ... + ?9%).
Presupunand ca a # b, de exemplu a > b, obtinem

(12020 o a2019b+ Lt 62020 — a2019(a o b) + a2017b2(a o b) et b2020 >1

si, cum a + b > 1, obtinem contradictie cu faptul ca p este prim.
Decia=b=1siatuncip=2siz =y = 1.
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