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Etapa 3, Editia a Xlll-a
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Problema 2.
Rezolvati in multimea numerelor intregi ecuatia:

v+ + 22 = 2y,
k%
Solutie:
Vom demonstra, folosind coborarea infinita, ca singura solutie este (0,0, 0).

Membrul drept al ecuatiei este par, rezulta ca in membrul stang exact un
termen este par sau toti termenii sunt pari.

Daca exact un termen este par, atunci membrul drept este divizibil cu 4
si membrul stang este My + 2, contradictie.

Prin urmare, toti termenii sunt pari, deci x = 221,y = 2y;, 2 = 221 si
2]+ yi + 23 = dmyyi 2.

Folosind aceeasi metoda, obtinem x1 = 29, y1 = 2ys, 21 = 225 si
ZE% + yg + Z; = 81’2y222.

Rezulta din nou ca x5, s, 2o sunt pari si asa mai departe, adica:

=21 =20y =...=2"2, = ..,
y=2 =2%y=...=2", =..,
2=20 =2%5=...=2"2,= ...

Deci x, y, z sunt divizibile cu 2" pentru orice numar natural n, prin urmare
r=y=2z2=0.
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