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Etapa 5
Clasa a VII-a

Problema 2. Pe o masa sunt 3 cutii goale C1,Cy si C3. Trei elevi
Aj, Ag si As se joaca un joc pe rand. Céand 1i vine rdndul, A; pune o bila
in cutia Cy sau in cutia Cs; As pune o bila iIn C7 sau in Cs; iar A3 pune
o bila In (7 sau in Cs. Primul jucator care pune a 1999-a piesa in oricare
din cele 3 cutii pierde. Aratati ca indiferent de cine joaca primul si al doilea
(prima data se stabileste ordinea jucatorilor, dupa care aceasta se pastreaza
pe tot parcursul jocului) A; si Ag pot conspira pentru a-1 face pe As sa piarda.

Solutie: In primele 999 ture, A; pune o bild in Cy, A pune o bild in
Cq, iar Az va pune o bild in Cy sau Cs.
De la a 1000-a turd, cdt timp A3 mai poate pune o bila in C; sau Csy, cel
putin unul dintre A; si A mai poate pune o bila in C; sau Cs.
Daca A poate pune o bild in Cy o va pune, iar Ay o va pune in Cj3, altfel o
va pune in Cs,iar Ay o va pune in Aj.
Dupa 499 astfel de ture, In cutia C5 sunt 499 de bile, iar in cutiile C si Cy
sunt 3 - 999 4 2 - 499 = 3995 bile.
Deci in una din urmatoarele 2 ture, una din cutiile C si C va contine 1999
bile. In aceste doua ture, A; si Ay vor pune céte o bild in Cs (aceasta va
avea 503 bile, deci se poate), iar Ag va fi obligat s puna o bila in C sau Cy,
deci va pierde.



