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Clasa a XI-a

Problema 1. Fie (z,,), si (yn), doud siruri de numere pozitive, astfel incat

Tn + Yn

5 pentru orice n > 0.

mMax(Tni1,Ynt1) <

Aratati ca ambele siruri sunt convergente, iar limitele lor sunt egale.

Solufie. Deoarece “3¥ < max(z,y), sirul (2,)n, 2, = max(z,,y,) este descrescitor deci, cum

termenii sai sunt pozitivi, are limita finita [....... .. .. .. . 3p

Daca (z,), nu are limita [, cam z,, < 2, — [, existda ¢ > 0 si un subsir (z,, ) astfel incat

Ty Sl € 2p
o Ty, + l—e+z . . TR o .

Rezulta z,, 41 < ”’“2%’“ < 5 si, prin trecere la limita, | < [ — 5 — contradictie. Asadar

T, — Usl,analog, Y, —> L. 2p



