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Etapa 7
Clasa a IX-a

Problema 4. Este cunoscut faptul ca o ecuatie de gradul al doilea nu
poate avea mai mult de doua solutii reale. Exista p,q € R, cu p # 0, astfel

incat ecuatia |22| + px + ¢ = 0 s& aibd mai mult de 100 de solutii reale?
Kk ok

Solutie. Fie 22 =n+y cun € Nsi y € [0,1) Ecuatia datd devine
n+py/n+y+q=0saup’(n+y) = (¢g+n)? cuo radicing pentru (n,y)

(alegem acelagi semn pentru x gi — gtn
2
n
Avem n +1 > w > n de unde obtinem n? +n(2q —p?) +¢> >0
p

sin? 4+ n(2¢ — p?) + ¢ — p? < 0.

Daca alegem p?> = 4q, vom obtine (n — ¢)? < 4q, ceea ce conduce
la ~ 4,/q situatii. Daca alegem ¢ = 900, p = 60 si orice n € (840, 960),
atunci vom avea 119 solutii pentru ecuatia {az2J + 60z + 900 = 0, anume
z, = —12E900 vn € {841,842, ..., 958,959}




