Problema 2, Clasa a IX-a
Etapa 5, Editia a Xlll-a
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( SOLUTIE )

Enunt: Fie f:7Z — 7Z o functie care satisface relatia

@)+ ) +20y = fz+y),
pentru orice x,y € Z. Daca f (1) =2 calculati f (2022).

Solutie. Ipoteza este echivalenti cu f (x) — 22+ f(y) — 9> = f(z+y) — (x +y)*, deci functia
g definita prin g (z) = f(x) — 2? verifica relatia g () + g (y) = g (x +y). Suplimentar obtinem
g (1) — 1. Obtinem g (x) = z,pentru orice * € Z si apoi f(x) = z* + z. Atunci f(2022) =
2022 - 2023. ]
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