Problema 3, Clasa a Vll-a
Etapa 3, Editia a Xlll-a
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C SOLUTIE )

3. Pe laturile AB gi CD ale unui dreptunghi ABCD cu AB > BC se
iau respectiv punctele M si N astfel incat < BCM = 30°, iar N este simetricul
punctului M fatd de punctul O de intersectie a diagonalelor dreptunghiului.
Demonstrati ca triunghiul C'N M este echilateral daca si numai daca dreapta
OB este perpendiculara pe dreapta C'M.

Solutie. Consideram pentru inceput triunghiul C N M echilateral. Cum
CO este mediana in triunghiul CNM echilateral, deducem ca este gi bi-
sectoare, deci IMOC = 30° = <<BCM. Astfel triunghiul BCO, avand
IBCO = 60° si OB = OC, este echilateral, iar CM este bisectoarea unghi-
ului < BCO, asadar perpendiculara pe dreapta OB.

Reciproc, considerand ca dreapta OB este perpendiculard pe dreapta
CM, oservam cia <CBO = 60° ¢i OB = OC, deci triunghiul BCO este
echilateral. Deducem astfel ca dreapta C'M este mediatoarea segmentului
OB i astfel MB = MO, deci 2- MB = 2- MO. Folosind teorema unghiului
de 30° in triunghiul CM B dreptunghic in B deducem ca CM = 2 - M B,
prin urmare CM = MN si, cum <MCN = 90° — 30° = 60°, obtinem ca
triunghiul CN M este echilateral.
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