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Etapa 5
Clasa a VI-a

Problema 4. Aratati ca din oricare 5 numere naturale putem alege 3
numere cu suma divizibila cu 3.
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Solutie: Daca exista trei numere care dau acelasi rest la Tmpartirea
cu 3, atunci problema este rezolvata.

Daca toate dau restul 0 avem ny = 3 X ¢1, neg = 3 X ¢ si ng = 3 X c3.
Atunci ny +n2+ng =3 xec1 +3 Xea+3 X eg =3 X (¢1 4 g+ ¢3) care se
divide cu 3.

Daca toate dau restul 1 avem ny = 3 x ¢+ 1, ng = 3 X+ 1 si
ny=3xc3+ 1. Atuncin; +ng+n3=3xc1+1+3xca+1+3xc3+1=
3 X (1 + c2 + ¢3) + 3 care se divide cu 3.

Daca toate dau restul 2 avem ny = 3 X c1 + 2, ng = 3 X cg + 2 si
nyg=3Xcz3+2. Atuncing +no+n3=3xc1+2+3Xecoa+2+3xc3+2=
3 x (c1 4+ c2 + ¢3) + 6 care se divide cu 3.

Daca nu avem trei numere care dau toate acelasi rest la impartirea cu
3, atunci vom avea cel putin un numar cu restul 0, n; = 3 X ¢, cel putin
un numar cu restul 1, ng = 3 X ¢co + 1 si cel putin un numar cu restul 2,
ng =3 X cz3+ 2.

In aceste conditii n1 +no+n3 =3 xcg+3 X +1+3Xe3+2 =
3 x (c1 4+ c2 + c3) + 3 care se divide cu 3.



