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Clasa a IX-a

Problema 3. Determinati a,b € R stiind ca ecuatia de gradul al doilea
1
$2—(a+b)x+a2+b2—§ =0

are ambele radacini numere intregi.
*Hk
Solutie. Daca notam cu x7 si xo radacinile reale ale ecuatiei date, din
r1+z2=0a+Db

1, ().

relatiile lui Vieté obtinem: ) )
12 = Q + be — —

Sa presupunem ca ecuatia din enunt admite solutia x; € Z. Rezulta

(a=5m) + (b= 5m) 30t =
a— - - = —T; = =
27" 27" 27t 9’

de unde deducem imediat c& z? < 1. Obtinem z; € {—1,0,1}, (2).

Deoarece z1 € Z si x2 € Z, din relatia (2) deducem ca avem de analizat
urmatoarele sase cazuri:

1 =0 a+b=0 a+b=0
Cazul 1. . Sistemul (1) devine 1 & 1 ,
z2 =0 a2+ b=~ ab:§
1 1 11
de unde obti b - —=]il-=,z )¢
e unde obtinem (a, )€{<2, 2>,< 2,2)}
r =1 a+b=2 a+b=2
Cazul 2. . Sistemul (1) devine 3 5 ,
Ty =1 aQ+b2:5 ab:i

care nu admite solutii (a,b) € R x R.
xrl1 = —

l‘2:—1

Cazul 3. {

a+b=-2 a+b=-2
. Sistemul (1) devine =3

a? +b? = 3
2
care nu admite solutii (a,b) € R x R.

1 , sistem care

Cazul 4.
{ (12 + b2 = —5

. Sistemul (1) devine {
Tro = -1

nu admite solutii (a,b) € R x R.

Cazul 5. {xl -

ab= -

a+b=1 a+b=1
. Sistemul (1) devine &
Tro = 0 4

1 1 )
2 b2:*
a“ + 5

11
de unde obtinem (a,b) = (2, 2).
Cazul 6. {Il T

1 )
a’+ b =

a+b=-1 a+b=-1
. Sistemul (1) devine &
T2 =0

1
2

1 1
de unde obtinem (a,b) = (—2, —2>.



