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Problema 2. Determinaµi numerele naturale abc pentru
care

abba = aa · aca.

R zvan Ceuca, student, Ia³i

Soluµie: Relaµia dat  se mai scrie

1001a + 110b = 11a · aca

sau
11(91a + 10b) = 11a · aca

de unde
91a + 10b = a · aca

sau
10b = a · (aca− 91) (1)

De aici deducem c 

10 | a · (aca− 91).

Dac  (a, 10) = 1 atunci

10 | aca− 91

de unde deducem c  a = 1.
Înlocuind în (1) g sim b = c+1 ³i numerele c utate sunt:

110, 121, 132, 143, 154, 165, 176, 187, 198.
Dac  (a, 10) = 2 atunci a ∈ {2, 4, 6, 8} ³i 5 | aca − 91

ceea ce implic  a ∈ {1, 6}. A³adar a = 6 ³i din (1) obµinem
b = 6c + 309 ceea ce nu este posibil având în vedere c  b este
cifr .

Dac  (a, 10) = 5 atunci a = 5, iar din (1) obµinem 2b =
5c5− 91 ceea ce este imposibil având în vedere c  2b ≤ 18.
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